
巴斯卡三角形的有趣性質與開立根 

一個魔術： 

請讓我為你變一個魔術。首先，請你在紙上將任意六個

阿拉伯數字寫在同一列上（數字可重複），例如：8 3 7 6 

4 5在你寫完之後我將很快地在另一張紙上寫下一個數

字（不讓你看到是多少），然後我請你將你所寫的六個

數字由左而右兩兩相加，將每兩個相鄰的數字的和除以9 

的餘數寫在兩個數字的下方；以剛才的六個數字為例，

你將在第二列寫下2, 1, 4, 1, 0 等五個數字，因為8 + 3 

除以9 的餘數為2，3 + 7 除以9 的餘數為1， 7 + 6 除

以9 的餘數為4 等，接著我請你依此類推，用相同的方

式由第二列產生第三列，由第三列產生第四列，……，

直到第六列為止；第六列將只剩一個數字。 

 

巴斯卡三角形的幾個有趣而又不難理解的性質： 

觀察巴斯卡三角形 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

A.同一列中的公因數： 



1.第n 列除了頭尾兩端的1 之外的其他(n -1) 個數全部

都是n 的倍數；例如當n 為7 時，第七列的7, 21, 35,35, 

21, 7 等全都是7 的倍數。 

2. 我們還可推知第p 列除了頭尾兩端的1 之外的其他

( p-1) 個數的最大公因數一定是p（因為C( p, 1) = p ）。 

3. 對每一列而言，除了頭尾兩端的1 之外，位於同一列

上的任意兩數之間似乎都不會互質。 

B.巴斯卡三角形中的奇數： 

巴斯卡三角形的第零列有一個奇數，第一列與第二列各

有兩個奇數，第三列則有四個奇數；如果我們由三角形

的頂端一列一列往下看，各列中的奇數個數分別是1, 2, 2, 

4, 2, 4, 4,8, 2, 4, 4, …，它們「似乎」都是2 的整數次方。 

C.手算立方根之前當然你要會 " 3)( ba + 的公式" 

由 " 3)( ba + " 公式去推出該如何計算立方根，根據此原理

也可以算到n次方根我不會講解他的原理，因此直接講實

例的算法，懂了怎麼算之後你再看立方根的算法你大概

就可以暸解原理了 

1.先判斷此立方根為幾位數。可推理出15625的立方根為

兩位數 

2.判斷a的值位多少。可推出a的值為2(2的三次方等於8) 

3.在判斷b的值為多少。然後套入公式第二個提出b的式

子 22 33 baba ++  => 1200 + 60b + 2b，最後可以推理出b等於54.

若立方根大於三位數，則重複第三步驟。 

在本文結束前讓我們回頭看看本文一開始提及的魔術；

這個魔術不見得要從六個數開始，以下我們先看由四個

數開始的情形。假設最初的四數為A, B,C,D ；如果在各

階段先不做除以9 取餘數的動作，整個計算過程將如下： 



 
因此這個魔術最後一列的數一定會等於A, B,C,D 分別

乘以(1, 3, 3, 1) 後全部相加再除以9 的餘數，而(1, 3, 3, 1) 

正是巴斯卡三角形的第三列；這當然並非偶然，讀者不

難看出如果此魔術是從n 個數開始，最後一列的數一定

會是一開始的n 個數分別乘上巴斯卡三角形的第(n �1) 
列的n 個數後全部相加再除以9 的餘數。以本文一開始

的8, 3, 7, 6, 4, 5 六數為例，最後一列的數將是它們分別

乘上1, 5, 10, 10, 5,1 後全部相加再除以9 的餘數；由於

我們在意的只是除以9 的餘數，因此計算過程中所有的

數都可以用除以9 之後的餘數（或是對模9 而言同餘的

數）取代；以本例而言，我們很快就 

能算出（甚至用心算）最後的數字為7 
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